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1. Considere o numero formado por 30 algarismos 1, seguidos de 567, ou seja, 111...11567. Qual &

a soma dos algarismos do quociente da divisdo deste numero por 5?

2. Prove que para todo numero real x maior que 2:

X+ X2>2\/x—2

X
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3. Determine o conjunto solugdo em IR da equacao: x° +

IV Olimpiada de Matematica do Grande ABC — Segunda Fase — Nivel 3 (12 e 24 Séries EM) Universidade
www.metodista.br/ev/iomabc Metodista

de Sao Paulo



http://www.metodista.br/ev/omabc

@
l% IV OMABC NIVEL 3

4. Sejaf: IR — IR, uma fungao definida por f(x) = x> —2x +1:
a) Mostre que f é inversivel.

b) Se g: IR — IR é a fungao inversa de f, mostre que: g(5)+g(22)=5.
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5. Considere um tridngulo acutangulo ABC, de area A, cujos lados medem: AB=c, BC=a e

AC=b. Se AM e ﬁ sao as alturas relativas aos lados % e A_C respectivamente,

determine a area do tridangulo CMN em fungdo de a,b,c e A.

4
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6. Determine o conjunto solugdo em IR da equacéao:

(m)x n (ﬂ)x ~14
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7. Prove que ndo existem trés numeros reais x, y e z distintos que satisfagam a equagao:

x> +y?+2° —xy—-xz-yz=0.
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8. Um tanque apresenta duas torneiras A e B para enché-lo, e duas torneiras C e D para esvazia-
lo. Verifica-se que se estiverem ligadas apenas as torneiras A e C, o tanque fica totalmente
cheio em 1h, se estiverem ligadas apenas as torneiras A e D, o tanque fica completamente cheio
em 2h, e se estiverem ligadas apenas as torneiras B e C, o tanque fica totalmente cheio em

1,5h. Em quanto tempo o tanque ficara totalmente cheio se estiverem ligadas as 4 torneiras?
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